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. Rozstrzygna¢, czy istnieja liczby catkowite x1,x,, ..., 214 spelniajace
roOwnanie
T+ a5+ ...+ xt, = 1599.

. Wyznaczy¢ warunek konieczny i wystarczajacy jaki musza spelniaé
state liczby rzeczywiste ry, 79, ..., r,, aby nieréwnosé¢

b as 4 a2 > (ra e+ TT,)?
zachodzita dla wszystkich liczb rzeczywistych x1, zo, ..., x,.

. Dane jest koto k£ o srodku O i promieniu 7. Niech AB bedzie ustalong
srednicg kota k, a K - ustalonym punktem odcinka AO. Przez t oz-
naczmy styczna do k w punkcie A. Dla kazdej cieciwy C'D (r6éznej od
AB), przechodzacej przez K, okreslamy P i @) jako punkty przeciecia
prostych BC'i BD ze styczna t. Dowies¢, ze iloczyn dtugosci AP i AQ
ma dla kazdej cigciwy C'D te sama wartosc.

. Dany jest trojkat nieréwnoramienny ABC (AB # AC'). Na bokach
AB i AC budujemy tréojkaty podobne ABD i AC'E lezace na zewnatrz
tréjkata ABC oraz tak aby L ABD = LACFE oraz £ BAD = LCAFE.
Proste C'D i BE przecinaja odpowiednio proste AB i AC' w punktach
P i Q. Udowodni¢, ze AP = AQ wtedy i tylko wtedy, gdy

[ABD] - [ACE] = [ABC)?,
gdzie [ XY Z] oznacza pole trojkata XY Z.

. Wyznacz najwigksza staty liczbe rzeczywista k taka, aby nierownosé

kabc
< 2 4 2
a+b+c_(a+b) + (a+ b+ 4c)

zachodzita dla dowolnych liczb rzeczywistych a, b i c.

. Wyznaczy¢ wszystkie catkowite rozwigzania uktadu réwnan:

22+ 9y° + 922 +4u® = 1981, x4y + 2+ u=>5H4
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