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1. Parami różne liczby rzeczywiste ustawione są w prostokąt o m wier-
szach i n kolumnach. W każdym wierszu liczby czytane z lewa na
prawo tworzą ciąg rosnący. Zmieniamy porządek liczb w poszczegól-
nych kolumnach tak, aby liczby czytane z góry na dół tworzyły w każdej
kolumnie ciąg rosnący. Dowieść, że po tej zmianie liczby we wszystkich
wierszach nadal tworzą ciągi rosnące.

2. Niech N = {0, 1, 2, . . .}, zaś R jest zbiorem liczb rzeczywistych. Wyz-
naczyć wszystkie funkcje f : N → R spełniające warunek

f(x + y) + f(x− y) = f(3x).

3. Liczby dodatnie a, b, c, d i e spełniają warunek abcde = 1. Udowodnić
nierówność
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4. Wyznaczyć wszystkie rozwiązania rzeczywiste równania√
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5. Ω jest ustalonym okręgiem o środku O. Niech M będzie rzutem pros-
tokątnym punktu O na ustaloną prostą l oraz niech P będzie zmieni-
ającym się punktem na Ω. Niech Γ będzie okręgiem o średnicy PM
przecinającym odpowiednio Ω i l po raz drugi w punktach X i Y .
Udowodnić, że wszystkie proste XY mają punkt wspólny.

6. Wyznaczyć największą wartość x0, dla której istnieje ciąg liczb rzeczy-
wistych dodatnich x0, x1, . . . , x1995 spełniających dwa warunki:

x0 = x1995 oraz xi−1 +
2
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= 2xi +
1

xi

dla i = 1, 2, . . . , 1995.

Powodzenia!
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