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. Wiedzac, ze 9]a® 4+ ab + b* udowodnij, ze 3|a i 3|b.

. Ciag 1, xa, . . . liczb catkowitych dodatnich jest okreslony rekurencyjnie
w nastepujacy sposoéwb: liczba x,, .1 powstaje z liczby x,, poprzez do-
danie do niej wartosci liczbowej pewnej niezerowej cyfry zapisu dziesiet-
nego liczby x,. Rozstrzygnij, czy tak okredlony ciag xi,zs,... moze
sktadac si¢ jedynie z liczb nieparzystych.

. Dany jest zbiér S na ptaszczyznie. Punkt A € S nazwiemy punktem
widokowym zbioru S jesli dla kazdego punktu X € S odcinek AX jest
zawarty w S. Wykaz, ze jezeli punkty A i B sg punktami widokowymi
zbioru S, to kazdy punkt odcinka AB jest takze punktem widokowym
zbioru S.

. Zmales¢ 100-wyrazowy, niestaty, ciag arytmetyczny liczb catkowitych
dodatnich, w ktorym kazde dwa wyrazy sa wzglednie pierwsze.

. Czworokat wypukly ABCD jest wpisany w okrag. Punkty K i L sa
rzutami prostokatnymi punktu przecigcia jego przekatnych na porste
BC i DA. Punkty M i N sa $rodkami bokéw AB i C'D. Wykaz, ze

punkty K i L sa symetryczne wzgledem prostej M N.

. Dany jest wielomian W stopnia n taki, ze dla kazdej liczby catkowitej
m liczba W(m) jest liczba catkowita. Udowodnij, ze istnieja liczby
calowite ag, a1, . . ., a, takie, ze dla kazdej liczby rzeczywistej x zachodzi

W) :an(f) +an1<nf1) +...+ao(g),

gdzie dla dowolnej liczby rzeczywistej x i liczby catkowitej dodatniej n
definiujemy

(z) _ x(x—l)(x—?b!...(x—n—l—l) . (g) _
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