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. Trojkat o bokach bedacych liczbami naturalnymi jest opisany na okregu
o promieniu 1. Oblicz dtugosci jego bokéw.

. Liczby a i b sa catkowite dodatnie przy czym b > 2. Udowodnij, ze
liczba 2% 4 1 nie jest podzielna przez 2° — 1.

. Na tablicy zapisoano liczby 11 2. Jesli na tablicy znajduja sie juz liczby
m in, to mozna do nich dopisac liczbe mn+m+n. Wykaz, ze na tablicy
moga wystapi¢ jedynie liczby postaci 2% - 3° — 1, gdzie a, b sg liczbami
catkowitymi nieujemnymi.

. Dany jest okrag o. Przez punkt P lezacy na zewnatrz tego okregu
poprowadzono proste styczne do okregu o w punktach A i B. Prosta
przechodzaca przez punkt P przecina okrag o w punktach C'i D. Prosta
przechodzaca przez B i rownolegta do prostaj C'D przecin aokrag o w
puntkach B i F. Udowodnij, ze prosta AE przechodzi przez srodek
odcinka C'D.

. Udowodnij, ze nie istnieje liczba catkowita dodatnia n, dla ktorej liczby
2n? + 1, 3n% + 1 oraz 6n% + 1 s3 kwadratmi liczb catkowitych.

. Udowodnij, ze kazdy dziewiecioelementowy podzbiér zbioru {1,2,...,99}
ma takie dwa roztgczne niepuste podzbiory A i B, ze suma liczb w
zbiorze A jest réwna sumie liczb w zbiorze B.



