Kolo matematyczne.
zestaw 24,/2016,/2017

. Wyznacz wszystkie trojki liczb catkowitych x, y, z spetniajace rownanie
2?4 2y° = 42°.

. Kazdy punkt kota domknietego o promieniu 1 pomalowano na jeden z
trzech koloréw. Udowdnij, ze istnieja dwa punkty tego samego koloru,
ktorych odlegtos¢é wynosi 1.

. liczby 1, x4, ..., 2100 sa dodatnie i ich suma wynosi 1. Udowodnij, ze
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. Dhugosci bokow czworokata opisanego na okregu wynosza a, b, ¢, d. Wiadomo,

ze na tym okregu mozna opisa¢ okrag. Udowodnij, ze pole tego
czworokata wynosi v abed.

. Dany jest rownolegtobok ABC'D oraz punkt F' lezacy na odcinku C'D.
Punkty O, O,, O3 sa $rodkami okregéw opisanych na trojkatach ABF, BOF, ADF.
Udowodnij, ze ortocentrum trojkata 010,03 lezy na prostej AB.

. Liczby naturalne a, b, ¢ sa zwigzane zaleznoscig
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Niech d bedzie najwigkszym wspolnym dzielnikiem tych liczb. Udowod-
nij, ze iloczyn abed jest kwadratem liczby naturalnej.



