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e Ponizsze zadania mozna rozwigzywaé¢ w dowolnej kolejnosci.

e Rozwiazanie kazdego zadania nalezy napisaé na oddzielnym arkuszu papieru.

Waszystkic zadania sa jednakowo punktowane.

Podanie jedynie prawidlowej odpowicdzi liczbowej nic stanowi rozwiazania zadania. Ocenie
podlegaé bedzie tok rozumowania oraz obliczenia prowadzace do uzyskanego wyniku.

e Czas na rozwiazanie zadan: 90 minut.

Zadanie 1. Danych jest 2023 r6znych liczb catkowitych takich, ze iloczyn
dowolnych trzech z nich jest liczba dodatnia. Udowodnij, ze kazda z danych
liczb jest dodatnia.

Zadanie 2. Punkt D lezy wewnatrz boku AB tréjkata ABC, a punkt E
lezy wewnatrz odcinka C'D, przy czym

|AD| = |DC|, |BD|=|BFE|=|EC|, oraz 4 BDC =T70°.

Wyznacz miary katéw w trojkacie ABC.

Zadanie 3. Dane sg takie liczby calkowite z, y, ze liczby 3z + 7y i Tz + 3y
dajg te same reszty z dzielenia przez 37. Udowodnij, ze liczby z i y réwniez
daja te same reszty z dzielenia przez 37.

Zadanie 4. Odcinki AB i CD sg podstawami trapezu ABCD, przy czym
|AB| # |CD|. Na boku BC obrano taki punkt K, ze pole tréjkata K AD
jest réwne sumie pdl tréjkatéw KAB i KCD. Wykaz, ze |KB| = |KC|.

Zadanie 5. Na kazdym polu szachownicy o wymiarach 6 x 6 ustawiono do-
ktadnie jeden pionek — bialy lub czarny. Okazalo sie, ze rozmieszczono tyle
samo pionkéw bialych, co czarnych, a w kazdym kwadracie o wymiarach
2 x 2 znajduje sie co najmniej jeden pionek kazdego koloru. Udowodnij, ze
w pewnym kwadracie o wymiarach 2 x 2 znajduja sie¢ doktadnie dwa pionki
biate i dwa czarne.



