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. Niech a > 1 bedzie liczbg naturalna. Wyznaczy¢ wszystkie liczby
naturalne, bedace dzielnikami przynajmniej jednej z liczb
an=14+a+a*+...+a",n=1,23,...

. Dane sg liczby catkowite dodatnie k, n. Znalez¢ wszystkie liczby
nieujemne 1, T, ..., T, spetniajace uktad réwnan:

v a4+ 42k =1
(I+z)(1+a)...(1+x,) =2.

. Punkt O jest srodkiem okregu wpisanego w trojkat ABC. Punkt D
jest punktem stycznosci okregu wpisanego do boku AC' a punkt E
jest srodkiem boku AC'. Udowodnié, ze srodek odcinka BD nalezy do
prostej FO.

. Zmalez¢ minimalng liczbe wiez, ktore mozna ustawi¢ na trojwymiarowe;j
szachownicy m x n X n w taki sposéb, aby kazde puste pole byto
atakowane przez jakas wieze.

. Dana jest liczba catkowita dodatnia n. Wykaz, ze réwnanie
Ve + ¢y =/n

ma rozwigzanie w dodatnich liczbach catkowitych z, y wtedy i tylko
wtedy, gdy liczba n jest podzielna przez szescian liczby catkowite;
wigkszej od 1.

. Udowodnij, ze dla n > 3 liczbe 2" mozna przedstawi¢ w postaci
21’L _ 7x2 + y27

gdzie liczby x, y sa nieparzyste.



