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. Dane sg takie liczby catkowite dodatnie a, b, ze liczba

a? —b?

ab

jest catkowita. Wykaz, ze a = b.

. Niech M bedzie 10-elementowym podzbiorem zbioru {1, 2, ...,99}. Udowod-
nij, ze zbiér M ma takie dwa roztaczne niepuste podzbiory A i B, ze
suma elementéw zbioru A jest rowna sumie elementéw zbioru B.

. W wieloscianie wypuklym, w ktory da sie wpisa¢ kule, pomalowano
Sciany na zielono i na niebiesko, w ten sposéb, ze zadne dwie Sciany o
tym samym kolorze nie maja wspoélnej krawedzi. Udowodnié¢, ze taczna
powierzchnia Scian zielonych jest tak sama jak niebieskich.

. Dany jest chodnik zbudowany z kwadratowych ptytek. Odlegto$¢ pomiedzy
poczatkiem jednej ptytki a poczatkiem drugiej wynosi 1 metr. Szpara
pomiedzy ptytkami ma grubosc e. Czy mozna tak dobra¢ dhugosc kroku
zeby czubkiem buta nie wej$¢ w szpare? Spacer rozpoczynamy z pozycji
gdy czubek buta jest w szparze.

. Dane sg liczby aq, as, ..., a, > 0. Udowodni¢, ze:
a a2 Ap—2 ap—1 Qp n
+ + ... > —.
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. Ostrostup $ciety prawidtowy ma kule wpisang oraz kule styczna do
wszystkich krawedzi. Wyznacz liczbe wierzchotkéw oraz skale podobienstwa
podstaw ostrostupa.



