Sprawdzian predyspozycji do klas matematycznych
XIV LO im. S. Staszica w Warszawie
(25 maja 2015 r.)

Uwagsi
e Ponizsze zadania mozna rozwigzywa¢ w dowolnej kolejnosci.
e Wszystkie zadania sg jednakowo punktowane.

e Podanie jedynie prawidtowej odpowiedzi liczbowej nie stanowi rozwiaza-
nia zadania. Ocenie podlegal bedzie tok rozumowania oraz rachunki pro-
wadzace do uzyskanego wyniku.

. Wykaz, ze jezeli liczba a jest wieksza od 1, to

a+2a®+3a> < 6a°.

2. Dany jest tréjkat ABC, w ktérym SBAC =90°. Punkty D, E, F leza
odpowiednio na bokach BC, CA, AB, przy czym SEDF =90°. Wykaz,
ze dtugosé odcinka F'F' jest nie mniejsza od diugosci wysokosci trojkata
ABC poprowadzonej z wierzchotka A.

3. Ile liczb naturalnych z przedziatu (1,1000) mozna przedstawi¢ w postaci
sumy szesciu kolejnych liczb calkowitych (niekoniecznie dodatnich)? Od-
powiedZ uzasadnij.

4. Na przyjeciu spotkato sie 19 oséb. Okazato sie, ze kazda z tych os6b ma
wérod pozostatych co najmniej 10 znajomych. Udowodnij, ze na przyjeciu
mozna wskazac¢ taka trojke oséb, wsrod ktorych kazde dwie sie znaja.

Uwaga: Przyjmujemy, ze jesli osoba A zna B, to osoba B zna A.

5. Wszystkie katy wewnetrzne pieciokata ABC DE sg rowne. Symetralne od-
cinkow AB i CD przecinajg sie w punkcie S. Wykaz, ze proste £S i BC
sa prostopadte.

6. Dane sg dwa czworosciany foremne ABCE oraz BCDF' o wspoélnej kra-
wedzi BC, ktérej dtugo$é wynosi 1. Punkty A, B, C, D leza w jednej
plaszczyznie, a punkty E i F' sa rézne i leza po tej samej stronie ptaszczy-
zny ABCD. Oblicz objetos¢ czworoscianu BCEF'.



